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數學新世界
整數與小數的四則運算 

設計：陳梅仙

國小共備單 編修：白晨如

一、反思問題

1. 哪些情況我們會這樣數數：1、2、3、4、…？

我們透過數數想知道什麼？

2. 國小一年級數學的第一堂課「數到 10」，為什麼我們會選擇從 1 數到

10 就停了？為什麼 1 到 9 都是 1 個數字，10 這個數字會使用 1 和 0 兩

個數字合成 1 個數字 10？10 這個數字我們會讀成「十」？為什麼不讀

成「一零」呢？

3. 當我們這樣數數：2、4、6、8、…，或者 5、10、15、….，這樣數數

到 30，和 1、2、3、4、….的差別在哪裡？這麼數有了什麼不同的想法？

以及可以發展什麼概念？

4. 數字表現了什麼？「 」和「3 」的表現方式有什麼不同？當我

們說「3」和說「3 杯」，一樣都有 3 但感覺上是有所分別的，您能說清

楚嗎？譬如說，曉華買了 3 杯飲料，「杯」這個量詞在「3 杯」中扮演

什麼角色？「3」這個數字在「3 杯」中扮演什麼角色？如果沒有量詞

的那個數，它的意義是什麼？生活中我們經常使用數字來表現量的大

小，數字的作用究竟是什麼呢？

5. 地下 10 樓我們覺得很深，地上 3 樓我們覺得不高，可是我們又說 3 比

-10 大，為什麼 3 會比-10 還大？或者，我們先來想一下，為什麼 5 會

比 3還大呢？道理是什麼呢？數字的大小是排在數線上的大小，還是？



6. 計算 6 + 9 的方式有哪些？不同的算法想要發展的主要概念各是什麼？

下面兩種念法有什麼不同？

(1) 6 加 9 等於多少？

(2) 6 加 9 這個算式會等於多少？

繼續點數 將 6 合成 10 

7. 對於數，當我們想讓學生發展進位、退位與位值的概念的時候，一般

課本都採用下面的圖示方式來表現個、十和百，那麼，為什麼位址的

安排順序我們會選擇「百、十、個」，而不是「十、百、個」或是「個、

十、百」呢？發展位值的概念我們是想要講大小還是想要比大小呢？

8. 當我們點數收銀機的錢時，我們會怎麼做紀錄呢？完成紀錄後進行結

算，在整數加法的直式計算過程，如何記錄書寫會比較清楚自然，學

生會比較容易懂呢？

9. 生活日常最常計算減法的時機是？此時，我們又是怎麼計算減法的呢？

在整數減法的直式計算過程，如何記錄書寫會比較清楚自然，學生會

比較容易懂呢？

○○○○○ ○○○○○

○ ○○○○

○○○○○

○○○○○ ○○○○○



10.在整數運算的時候，我們常說乘法是加法的連加，例如：5+5+5+5+5+5，
有 6 個 5 相加，可以寫成 5 × 6；可是，乘以分數便無法依此類推，顯

然乘法是有別於加法的另外一種運算，加法和乘法在運算上的本質各

是什麼呢？

11.加法和乘法的交換律想突顯的是兩數的交換還是運算的結果？

以下題為例：一袋蘋果有 3 個，媽媽買了 7 袋，一共有多少個蘋果？

如果寫「3 × 7」的計算想法是什麼？

如果寫「7 × 3」的計算想法是什麼？

12.在整數運算的時候，我們常說除法是減法的連減，例如：31 可以用 5
連減 6 次後還剩下 1，可以寫成 31÷5=6…1，這個連減的過程我們最在

意的是什麼呢？我們也會將 31÷5 寫成
ଷଵହ，這時候就無法再說除法是連

減了，顯然除法是有別於減法的另外一種運算，減法和除法在運算上

的本質各是什麼呢？接著再想想，為什麼除數不為 0，也就是為什麼除

以 0 是無意義的呢？

13.在二下的單元中，從分裝與平分帶出除法，分裝問題和平分問題共同

的核心概念是什麼？

14.我們為什麼要叫學生背誦九九乘法表？九九乘法表對於學生接下來哪

些概念的學習有幫助？教學生背誦九九乘法表時應該關注什麼，在日

後的使用上幫助最大？



15.「3.0、1.5、0.5 這三個數字都是小數嗎？「小數」的「小」指的是和

哪個數比較得到的小呢？而「小數點」這個符號所要表現的意涵是什

麼？

16.下面三種小數乘法的直式計算過程，您會選擇哪一種呢？這三種運算

過程中的想法各是什麼呢？

17.下面小數除法直式計算過程的想法是什麼？你會選擇這樣進行運算嗎？

還是你有更好的選擇？

18.已經有分數了，為什麼還需要學習小數？小數和分數的差別是什麼？

什麼時候我們用 0.75？什麼時候我們用
4
3
？

 3. 2  
× 2. 1  
 3 2  
6 4   
6. 7 2  

 3. 2  
× 2. 1  
  3 2 
 6 4  
 6. 7 2 

 3. 2  
×  2. 1 
  3 2 
 6 4  
 6. 7 2 

十 個
十

分

 1
0. 3  7. 4

  3. 0
  4. 4

十 個
十

分

  1  
0. 3  7. 4

  0. 3
  7. 1

十 個
十

分

2 4.
0. 3  7. 4

 6. 0
 1. 4
 1. 2
 0. 2



二、核心概念

1. 整數

_________________________________________________________ 
2. 數數

_________________________________________________________ 
3. 數的作用

_________________________________________________________ 
4. 數字的大小

_________________________________________________________ 
5. 加、減、乘、除

_________________________________________________________ 

_________________________________________________________ 
6. 四則運算

_________________________________________________________ 

7. 加法和乘法的交換律

_________________________________________________________ 

8. 小數

_________________________________________________________ 

9. 小數的乘除法

_________________________________________________________ 

_________________________________________________________ 



三、概念發展脈絡

請將每個概念就「認知」、「形成」、「使用」三個層面予以說明。

整數

數數

數的作用

數字

的大小

加減乘除

四則運算

交換律

小數

小數

的乘除



四、觀摩、討論&修改

1. 參考影片

數學新世界--CA談數學--20160910 僑孝國小 五年級 數的作用 part1 (22:00~) 
數學新世界--CA 談數學--20160910 僑孝國小 五年級 數的作用 part2 
談「四位數減法」

數學新世界--CA 談數學--20170914 彰化縣豐崙國小(小三-四位數的加減)
數學新世界--CA 談數學--20180416 臺東縣大南國小 三年級 入班教學 小數

數學新世界--CA 教數學--20180529 臺東縣寧埔國小 五年級 入班教學 整數

除以整數(商是小數) part1
數學新世界--CA 教數學--20180529 臺東縣寧埔國小 五年級 入班教學 整數

除以整數(商是小數) part2
數學新世界--CA 談數學--20180313 高雄市壽山國小 五年級 小數乘法 part1
數學新世界--CA 談數學--20180313 高雄市壽山國小 五年級 小數乘法 part2
數學新世界--CA 談數學--20160923 僑孝國小 六年級 小數除法 part1
數學新世界--CA 談數學--20160923 僑孝國小 六年級 小數除法 part2
數學新世界--CA 談數學--20160923 僑孝國小 六年級 小數除法 part3
數學新世界--CA 談數學--20160923 僑孝國小 六年級 小數除法 part4

2. 針對單元核心概念、概念發展的教學脈絡進行細部分析或調整。

3. 找出屬於自己最自在的概念發展的教學脈絡。



五、概念發展學習單

完整版請參閱數學新世界五、六年級教材。

◎整數的乘法與除法

在做任何計算時，我們除了清楚知道自己在計算什麼，而且還得

求算出正確的結果。國小三年級我們學了三位數的加減法，並利用直

式的計算方法使得計算時能更加清楚明確！例如：求算 536+285 的結

果，直式過程為：

百 十 個
536 = 500 + 30 + 6 
285 = 200 + 80 + 5 

500 + 200 = 700
30 + 80 = 10 + 20 + 80 = 10 + 100

6 + 5 = 1 + 5 + 5 = 1 + 10

 5 3 6  
+ 2 8 5  

7 11 11 
我們來看看整數的加法，它的計算過程的記錄方式是如何被簡化

的，以及對齊位址的好處。

◎概念一：乘法 

接下來，我們來看一看做整數的乘法計算時，它的記錄方式如何

書寫。以 89 4 為例：



89 4 的意思是 89 的 4 倍

也可以看做

80 的 4 倍與 9 的 4 倍併起來

 89 4 = (80 + 9) 4 
          = 80 4 + 9 4 
          = 320 + 36

再以 35 23 為例：

35 23 的意思是 35 的 23 倍

也可以看做

35 的 20 倍與 35 的 3倍併起來

35 23 = 35  (20 + 3) 
         = 35 20 + 35 3  

  = 700 + 105  

動動筆想數㈻

1. (1) 幾個 1 元硬幣可以換成 1 個 10 元硬幣？

(2) 幾個 10 元硬幣可以換成 1 張 100 元紙鈔？

(3) 幾張 100 元紙鈔可以換成 1 張 1000 元紙鈔？

(4) 幾個 10 元硬幣可以換成 9 張 100 元紙鈔？

2. 請在空格內填寫適當的數，並想想，相同數字在不同位數時，它

們彼此之間換算的關係。

仟 佰 拾 壹

1 1 1 1 
9 9 9 9 

壹 10 = ____；拾 10 = ____；佰 10 = ____；仟 10 = ____；萬 10 = ______ 
壹 100 = _____；拾 100 = _____；佰 100 = _____；仟 100 = _____ 
9 仟  __________ 9 佰  __________ 9 拾  __________ 9 壹



任何一個數擺在個位數、或十位數、或百位數、...，__________ 之
後，就會進一個位數；反之，__________ 之後，就會退一個位數。

3. 想一想，下面三種計算方式有什麼不同？

試著說說看每種方式怎麼做計算。

① 計算過程說明：

  3 0 0 0
2 0 0

0 0 0 0
0 0 0 0

6 0 0 0
6 0 0 0 0 0

② 計算過程說明：

  3 0 0 0
2 0 0

6 0 0 0 0 0

③ 計算過程說明：

3000 200
 3000 100 2
 300000 2
 600000 

4. 請計算下列各題： 

(1) 200 4 = 

 2 0 0
  4

(2) 200 30 = 

 2 0 0
 3 0

(3) 200 34 = 

 2 0 0
 3 4

 (4) 324 6 = 

 3 2 4
  6

 (5) 324 30 = 

 3 2 4
 3 0

 (6) 324 36 = 

 3 2 4
 3 6



5. 為什麼做整數的加法和乘法的直式計算時，我們習慣從個位數開

始算起呢？看看下面的計算過程，寫出從個位開始計算的好處。

每個步驟都從 

最大的位數開始算

  7 8
4 7

2 8 2
4 9 6

2 5 6 6
3 6 6 6

每個步驟都從 

最小的位數開始算 

  7 8
4 7

4 9 6
2 8 2
3 6 6 6

所以，從個位數字算起的好是：_______________________________ 

◎概念二：除法 

我們再來看一看做整數的除法計算時，它的計算想法。

以 2697 300 為例，26976 除以 300 的意思是，每次拿 300，2697
最多可以拿幾個 300，會有剩餘嗎？或者 300 的幾倍（整數倍）是 2697？
可以整除嗎？

1
2697300

300 的 1 倍

10

3000
2697300

300 的 10 倍太大了！

8

2400
2697300

 2697 最多

可以拿 8 個 300

再來看一個例子：

1
56315

15 的 1 倍

10

150
56315

15 的 10 倍

100
56315

15 的 100 倍

太大了！

37

555
56315

563 最多

可以拿 37 個 15

再來看看整數除法計算的記錄方式如何書寫。

3 

5 

1 1 

3 

1 

5 

1 

300 300 1 
300 10 

15 15 1 15 10 1500 15 100 

297 

8 



以 356 89 為例，356 除以 89 的意思是，356 可以拿走幾個 89
會有剩下嗎？或者 89 的幾倍（整數倍）是 356？可以整除嗎？

試算：

89  5 = 400+45 = 445 
89  4 = 320+36 = 356

再以 700 24 為例，

試算：

24  20 = 480 
24  30 = 720 

24  5 = 100 
24  6 = 124 
24  7 = 168 
24  8 = 192 
24  9 = 216 

當我們在不同的情境中做計算時，便會產生不同的計算想法，讓

我們再算一算、想一想！

  7 個 100 要 24 分

不夠，沒辦法分

70 個 10 要分 24
份，可以分！

70 個 10，分 24 份，每份 2 個 10 
共分了 48 個 10，剩 22 個 10 不夠分

將 22 個 10 換成 220 個 1 來分

24 的 20 倍

是 48 個 10 （480）

把 22 個 10 

換成 220 個 1

把 7 個 100 

換成 70 個 10



動動筆想數㈻

1. 請試著將下方計算 3527 除以 45 的過程中，每一個步驟在算什麼。

352745 352745 352745 352745 352745 352745

2. 請計算 3527 除以 25，並試著寫下計算過程中的每一個步驟在算什

麼。

352725 352725 352725

當我們在做除法的時候，計算的過程實際上是在做乘法以及比較，

因為__________________________________________________ 。

3. 香甜果園今天採收一批蘋果，已知每 15 顆蘋果裝成一籃，剛好可

以全數裝完，不多也不少。

(1) 如果今天採收的蘋果總數量，最接近 500 顆但不到 500 顆，那麼

今天總共採收多少顆蘋果？

(2) 如果今天採收的蘋果數量，最接近 500 顆但超過 500 顆，那麼今

天採收了多少顆蘋果？

(3) 如果今天採收的蘋果數量，在 580 顆到 650 顆之間，那麼今天採

收的蘋果最多會有幾顆？最少會有幾顆？

1 

45

1 

45

2

90 315

7 

37 
315

79 

377
405

315

78 

377
360
17

太大了！ 太小了！ 還可以再大！

超過了！ 

1 

25

2 

50
太大了！ 

請繼續完成計算！ 

1？

25
10



4. 以下是第 3 題的解題計算，試著寫下解題過程中的算式，以及每

個步驟的計算想法。

計算過程與算式 計算的想法 

(1) 500÷15=33…5 

15×30=450

15×3=45

每 15 視作 1 單位量，

500 是 30 個 15 又 3 個 15，
最後剩餘 5，不到 1 個 15。

(2)
          500 ÷ 15 = 33…5 
          500 = 15×33 + 5 

5         5 

          495 = 15×33 

(3)
          500 ÷ 15 = 33…5 
          500 = 15×33 + 5 
          +10       +10 

          510 = 15×33+15×1 
          = 15×34 

(4)
580 ÷ 15 = 38…10 

          580 = 15×38 + 10 
+5 +5

          585 = 15×38+15×1 
          = 15×39 

這個 3，實際上是 30



(5)
585 39 
600 40 
615 41 
630 42 
645 43 

(6)
      650 ÷ 15 = 43…5 
          650 = 15×43 + 5 

 −5 −5
          645 =15×43 

(7)
580 650 

15×38+10 15×43+5 

580 = 15×38+10 
+5 +5

585=15×38+15×1
   =15×39 

650=15×43+5
−5 −5

645=15×43 

5. 練習題：弟弟有一桶彈珠，數量大約在 55~65 顆之間，每 3 顆一

數，剛好數完。

請問弟弟的彈珠可能有幾顆？盡可能寫出你所理解的算法。

◎概念三：四則運算 

數和數的運算有加、減、乘、除四種運算，當一個算式中有加有

減、有乘有除，到底是我們該怎麼計算呢？還是，其實是我們想怎麼

計算！

動動筆想數㈻



1. 試列出下列各題的算式：

(1) 噹~噹~噹~下課了！教室原

本有 25 個人，走出去 13 個

人，後來又進來 6 個人。

請問現在有多少人，列出算

式即可。

(2) 噹~噹~噹~下課了！教室原

本有 25 個人，有 8 個男生和

5 個女生離開教室，後來又

進來 2 個男生和 3 個女生。

請問現在有多少人，列出算

式即可。

(3) 爸爸的年齡是姊姊年齡的 2
倍和弟弟年齡的 3 倍相加後

再多 5 歲，姊姊是 7 歲、弟

弟是 5 歲，請列出爸爸年齡

的算式。

(4) 爸爸的年齡是姊姊和弟弟年

齡和的 3 倍，假設姊姊是 7
歲、弟弟是 5 歲，請列出爸

爸年齡的算式。

2. 請試著依照敍述寫出它的算式：

(1) 七十二減掉三十六再加二十五，算式：_______________________ 
(2) 七十二減掉三十六與二十五的和，算式：_____________________ 
(3) 12 的 3 倍除以 4，算式：_________________________ 
(4) 12的3倍除以4加上48除以9的3倍，算式：___________________ 

3. 試回答下列各題：

(1) 5 2＋3 可以算成 5  (2＋3)
嗎？

(2) 2＋3 7 可以算成(2＋3) 7
嗎？

(3) 2＋3 7 可以算成(2＋3) 7
嗎？

(4) 12÷4 3 可以算成 12÷(4 3)
嗎？

4. 請計算 □  3，如果我們不知道 □ 是多少，

我們可以算出 □  3 是多少嗎？__________ 

5. 請計算 □  3，如果我們不知道 □ 是多少，

我們可以算出 □  3 是多少嗎？__________ 

6. 請試著讀出算式並寫下來你怎麼讀的：

5 2 3＋5 12÷3 4，讀法：_________________________ 



7. 請你利用括號來確定下面算式的計算順序。

(1) 5 2 3＋5 12÷3 4 (2) 5532
5
1

5
3

◎小數與小數的運算

    在撲克牌的遊戲當中，有一種玩法是「比大小」，因為撲克牌的

點數為 1 到 13，所以，「比大小」會以點數 7 當基準，然後，猜猜看

翻開的牌是比 7 大還是比 7 小。當你看到「小數」這個詞，是不是有

「變小」的感覺？只是，怎麼樣的數才算是變小的數呢？以哪個數為

基準呢？

◎概念一：小數 

我們將整數以 10 進位記數，1~9 是個位數、10~99 是十位數、

100~999 是百位數，依此類推！任意一個整數，每乘以 10 就晉一級，

除以 10 就降一級。其中，個位數 1~9 的 10 倍是十位數，那麼，個位

數除以 10 的數，我們應該用什麼名稱來表示這個位數呢？而個位數

除以 100 的數，又稱作什麼位數呢？如果想要把這樣的數寫下來，我

們應該要用什麼方式來區別和記錄呢？

動動筆想數㈻ 

1. 請觀察下面的圖示並回答問題：

(1) 當個位數要變成十位數，十位數要變成百位數，或者百位數要

變成千位數，也就是說，數字要「進一位」，應是乘以多少呢？

(2) 當十位數要變成個位數，個位數要變成十分位數，或者十分位

數要變成百分位數，也就是說，數字要「退一位」，應是乘以

多少呢？

1 

原本的數

十分 

ൈ 110
百分 

ൈ 110
變小 變小 

十 百 
變大 變大 

ൈ 10ൈ 10
ൈ 100 ൈ 1100



(3) 從上面的圖示中，我們可以看到十分、百分是相對於十和百，

那個相對的基準是以 ______ 為基準，也就是，把 ______ 做
十分、百分、千分、….，而這些十分位、百分位、千分位… 

的數都是真分數！於是，我們利用「.」來把它做區分，
10
1
用

十進位的記錄方式，記為 0.1；
10
2
用十進位的記錄方式，記為

0.2；100
1

用十進位的記錄方式，記為 0.01。

(4) 小數的「小」是什麼意思呢？ 也就是說，比哪一

個數字小的數就是小數（純小數）？

2. (1) 有一根神奇的魔法棒，被它輕輕一點，所有的東

西就會變大或 者變小！這就好像魔法棒上有任

何的數，如果要讓東西變大， 那麼魔法棒可能

就會出現下列哪些數，被點一下就把東西變大了

呢？（請打勾）

5 3.2 
3
1 0.4 

4
5  0.02 1 0 

(2) 承上題，如果要讓東西變小，那麼魔法棒可能就會出現下列

哪些數，被點一下就把東西變大了呢？（請打勾）

5 3.2 
3
1 0.4 

4
5 0.02 1 0 

   (3) 如果都沒有改變，還是原來的樣子，那麼魔法棒上出現的數

字是多少呢？

   (4) 如果是變不見、變沒有了，那麼魔法棒上的數字是多少呢？

3. 讓我們來理清楚 67.35 這個數，它的每個位數的意思是什麼？

百 十 個 十分 百分

100 10 1 
110 1100

 6 7 3 5 

數字 6 的等級是 十 位

代表有 6 個 10，數值是 60 倍
數字 7 的等級是____位，

代表有 7 個____，數值是_____倍
數字 3 的等級是____位，

代表有 3 個____，數值是_____倍
數字 5 的等級是____位，

代表有 5 個____，數值是_____倍



4. 下面定位板上的數字 3，它實際上所表示的數值是多少呢？

1000 100 10 1 
110 1100 11000

    3   

30  3   .3  0.3  0.03   

5. 數字 3 分別寫在定位板甲、乙、丙三種不同的位置，請完成填空。

1000 100 10 1 
110 1100 11000

3 甲 3 乙 3 丙

3 甲 = 3 乙 × ________ ；3 丙 = 3 乙 × ________ 
如果將數乘以 ______ ，小數點就會向右移 1 位，晉 1 個等級。

如果將數乘以 ______ ，小數點就會向左移 1 位，退 1 個等級。

6. 右邊 5 個小數，你會用什麼方法來

比較它們的大小呢？

怎麼樣可以更清楚容易的比出它們

的大小呢？



7. 我們來看看下面幾種比較數字大小的方法：

(1)目視

0.09、0.0065、

0.01002、0.0056、

0.0063、0.0102 

(2)對位

    0 . 0 9 
    0 . 0 0 6 5 
    0 . 0 1 0 0 2 
    0 . 0 0 5 6 
    0 . 0 0 6 3 
    0 . 0 1 0 2 

(3)等級

0.09 的等級
100

1

0.0065 的等級

0.01002 的等級

0.0056 的等級

0.0063 的等級

0.0102 的等級

請你寫下上面三種比較數字大小的方法，它們各自的優缺點。

8. 請比較下面 A、B、C、D 這 4 個小數的大小，當我們把小數點都

對齊之後，接下來我們怎麼比出它們的大小呢？

A 3 . 0 0 4
B 1 0 . 5
C 0 . 0 5 9 8
D 0 . 2 0 3

◎概念二：小數的加減法 

小數是相對應十位、百位、千位…比 1 小的數，所以小數的加減

法的運算規則都是與整數相同，每滿 10 就進一位。

例題：若某數減 0.154 會等於 0.8765，請問某數是多少呢？

我們將這樣的問題，試著用式子表示：

某數－0.154 = 0.8765 將題目表示成算式

＋0.154  ＋ 0.154 想知道某數，於是將 0.154 加回來

某數 = 0.8765＋0.154
        = 1.0305 

所以，某數等於 1.0305 

某數 ＋ 0.154 =1.0305＋0.154 = 1.1845 



從上面的式子來看，當某數減去一數之後，若我們想知道某數，

那麼就把減掉的數加回來。

練習題：若某數加 0.273 會等於 0.6541，請問某數是多少呢？

減的還原（相反）是 __________ ；
反之，加的還原（相反）是 __________ 。

◎概念三：小數的乘法 

當我們在計算 2.3  3 或者 2.3  3.1，小數乘以整數或者小數乘以

小數時，兩數相乘的直式中，小數點的位置該點在哪裡呢？應該對齊

被乘數？乘數？還是都不是？

在理清楚之前，讓我們再複習一下數的等級與進退位的概念。



動動筆想數㈻

1. 試完成以下定位板的空格：

晉級←←         等級         →→降級

4 3 2 1 0 (   ) (   ) (   ) (   ) 

萬

10000

千

1000

百

100 

十

10 

個位

1 

十分

0.1 

百分

0.01

千分

0.001

萬分

0.0001
(1) 7 8 9 

(2) 7 8 9 

(3) 1 2 3 

記為(        ) 

(4) 1 2 3 記為(        ) 

記為(    ) 

(5) 1 2 3 

一個數若乘以 10，這個數就會 ____ 一級，小數點會向 ____ 移

一位；一個數若除以 10，等同乘以10
1
，這個數就會 ____ 一級，

小數點會向____ 移一位。

×10

÷10 ( × 1/10) 

×100

÷100 ( × 1/100)

÷10 ( ×1/10)

×10

÷10 ( ×1/10)

×10

÷100 ( ×1/100)

×100



2. 我們來想一想、算一算，小數的乘法，它的直式過程書寫的方式。

◎整數乘以小數

(1) 23 × 0.1= 2.3 

3.2
2

3.0
1.0
32

32
2

3
1
32

× 0.1 的意思是，1 倍再
10
1
倍

(2) 23 × 0.01= 

(3) 23 × 0.3 = 

3.0
32

3
32

× 0.3 的意思是，3 倍再
10
1
倍

(4) 23 × 0.03 = 

×10 放大

 3 0.1 
20 0.1 

×
ଵଵ଴ 縮小回來

×10 放大

×
ଵଵ଴ 縮小回來
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學新世界 

小共備單 

、 反思問題

我們什麼

哥哥和姊

給弟弟
1

3
塊

有 1 盒 Pi

Pizza，在

(1) 剩下 3

 
 
 

「
2

3
」應該

(1)三，分

 
 
 

分數，是

的真和假

 
 
 

右邊的圖

唸看，如

分

題 

麼時候會用到

姊姊各有 1 塊

塊，弟弟會

izza 平分成

在什麼情況

3 片 (2) 剩

該怎麼唸

分之二 (2)三

「先分再數

假，它的道理

圖示中
2

1
這個

如果覺得怪怪

分數與分

到分數？分

塊相同大小

會怎麼說他

成 8 片，被

況下你會用(

剩下
3

8
盒。

？ 

三分，之二

數 suˇ」，以

理應是什麼

個數字想要

怪的，那麼

分數的四

分數本質上

小的蛋糕，

他拿到多少

被吃掉 5 片

(1)？在什麼

 

二 (3)三分

以這樣的觀

麼？ 

要表達的意

麼，要怎麼

四則運算

上想用來表

，如果哥哥

少的蛋糕呢

片，下面有兩

麼情況下你

之，二。

觀點來看「

意思是什麼

麼改比較好

表示什麼？

哥分給弟弟

呢？ 

兩種方式來

你會用(2)

「真分數」和

麼呢？先唸

好？ 

設計

編修

？ 

弟
1

2
塊，姊姊

來表現剩下

？ 

和「假分數

唸

計：陳梅仙

修：白晨如

姊分

下的

數」

仙

如



 

7. 請問
1

2
張 Pizza 比較大，還是

1

4
張 Pizza 比較大？我們不能明確地說哪

一個比較大的原因是什麼？ 

 
 
 

8. 在分數的計算上，什麼情況會較頻繁的使用因數、倍數和質數呢？ 

 

 

 

9. 1 不是質數也不是合數的道理是什麼？質數和合數的差別是什麼，「質」

數是想要用來標記數的什麼性質？ 

 

 

 

10. 我們會利用短除法計算兩數以上的最大公因數和

最小公倍數，怎麼說明短除法的過程，才能讓學

生可以理解這個做法每一個步驟背後的涵義，而

不是背下短除法的寫法。 

 

 

 

11. 教分數的加減法，最主要應該好好談清楚的核心概念是什麼？在什麼

情況下，分數的運算跟整數一模一樣？ 

 

 

 

12. 教分數的乘法，最主要應該好好談清楚的核心概念是什麼？ 

怎麼跟學生說明
3 4

=1
4 3

× 和
2 5 2 5

=
3 7 3 7

××
×

？ 

 
 
 

12 18 153 

4 6 5 2 

2 3 5 



 

13. 整數的除法和分數的除法，它們的異同是什麼？ 

在做小數的除法時，我們是如何進行的？其核心想法是什麼？ 

 

 

14. 怎麼跟學生說明
2 5 2 7

=
3 7 3 5

÷ × ，才不會只是在記「除以一個分數等於乘

上它的倒數」這個算則？ 

 
 
 

15. 請列出學生學習這個單元常見的錯誤想法，我們可以怎麼說清楚來幫

助學生澄清概念？例如： 

(1) 將
3

1

2

1 + 計算成
32

11

+
+

。 

(2) 題目：
( )
63

2

3

2

+
+= ，將( )內的數字也寫 6。 

 
 
 

二、 核心概念 

1. 分數 

_____________________________________________________________ 

2. 真分數、假分數 

_____________________________________________________________ 

3. 等值分數（擴分、約分） 

_____________________________________________________________ 

4. 倍數、因數 

_____________________________________________________________ 

5. 質數 

_____________________________________________________________ 



 

6. 短除法 

_____________________________________________________________ 

7. 分數的加減法 

_____________________________________________________________ 

8. 分數的乘法 

_____________________________________________________________ 

9. 分數的除法 

_____________________________________________________________ 
 

三、 概念發展脈絡 

請將每個概念就「認知」、「形成」、「使用」三個層面予以說明。 

分數  

真分數 
假分數 

 

等值分數 
擴分、約分 

 

倍數 
因數 

 

質數  

 



 

短除法  

分數 
的加減法 

 

分數 
的乘法 

 

分數 
的除法 

 

 

四、 觀摩、討論與修改 

1. 參考影片 
數學新世界--CA--教案設計討論 教師研習 20180613 (彰化縣大湖國小) 
數學新世界--CA--等值分數 入班教學 四年級 20180528 (彰化縣豐崙國 
小) PART2 
數學新世界--CA--五年級 分數的意義和分數乘法 入班教學 20180319 
(臺東縣初來國小) 
數學新世界--CA--六年級 分數除法 入班教學 20180319 (臺東縣初來國

小) 
數學新世界--CA 談數學--20170920 彰化縣民生國小 除法 短除法 part2 

 

2. 針對單元核心概念、概念發展的教學脈絡進行細部分析或調整。 

 
3. 找出屬於自己最自在的概念發展的教學脈絡。 
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2. 

、 概念發展

完整版請

概念一：

 「分數

會用到的數

那一塊披薩

平分給 4 位

們可以說

動筆想數

平平覺得

己，一杯

(1) 左圖中

(2) 如右圖

這表示

    

(3) 如果真

 

將 1 杯飲

(1) 如果將

則每一

(2) 如果將

則每一

(3) 如果將

展學習單

請參閱數學

：分數 

」，這個詞

數，比如說

薩是原來

位小朋友

，分數的

數學 

得口渴買了

杯分享給好

中看得出

圖將平平

示什麼呢

左圖

真的是半

飲料分別倒

將這 5 杯

一杯的飲

將這 5 杯

一杯的飲

將這 5 杯

倒 

單 

學新世界五

詞對我們而

說：一個

來那塊完整

友，每位小

的產生是生

了一瓶飲料

好朋友安安

出來是半杯

平和安安各

呢？ 

圖       

半杯，則___

倒入 5 個相

杯的飲料都

飲料量 □小

杯的飲料都

飲料量 □小

杯的飲料都

 

五年級教材

而言很直覺

個披薩，要

整披薩的「

小朋友拿到

生活中想做

料，拿了

安。 

杯嗎？ 

各自的半杯

       
        

__個半杯

相同杯子

都倒入同一

小於
5

1
杯

都倒入同一

小於
5

1
杯

都倒入同一

材。 

覺的理解

要平分給 5

「五分之一

到的糖果有

做「平分」

2 個杯子

杯倒在一起

  
       

杯的飲料倒

，假設每

一個杯子

 □等於

一個杯子

 □等於

一個杯子

解是，當我

個人，則

一」；還有

有 20÷4=
2

」的需求而

子各倒半杯
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  右圖 
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5

1
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5

1
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倒 
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則每個人拿

有，20 顆糖

4

20
=5 顆。

而來的。 

杯，一杯給

杯子沒有滿

內會剛好滿

相同： 

滿一杯； 

大於
5

1
杯 

出來； 

大於
5

1
杯 

滿一杯； 

東西

拿到

糖果 

。 

給自

滿，

滿。 



3. 

4. 

則每一

(4) 
5

3
杯

來，因

像這種

(5) 
5

5
杯

來，因

(6) 
5

6
杯

來，因

像這種

 

2

1
的讀法

把它加在

 

底下是「

 
A      

 

一杯的飲

，相當於將

因此，
5

3
杯

種真的有

，相當於將

因此，
5

5
杯

，相當於將

因此，
5

6

種沒有真

法是「二分

在哪裏？ 

「二分之一

 

分出

         

飲料量 □小

將 1 杯滿滿

杯比 1 杯

有變小的分

將 1 杯滿滿

杯比 1 杯

將 1 杯滿

杯比 1 杯

真的變小的

分之一」，

二

一」的圖示

5 分出去

？小杯回來

出去的每 1

    B    

 

小於
5

1
杯

滿滿 _____

杯 大  

分數，我們

滿滿 _____

杯 大  

滿滿 _____

杯 大  

的分數，我
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二 分 之 一
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去 

來

1小杯都是

         

 □等於
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__ 分出去

小  剛
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小  剛
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在「二分之

一 

     C   

×

5

1
杯  □大
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剛好； 

_________

去，再拿 _
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6. 

 

們看到的

。怎麼都不

些物件產生

例如：這

 

我們來看

我們來看

 

 

×  

×2 

× 

2

1
，是 1

不一樣呢

生什麼作

這 1 塊蛋糕

   

看看
3

2
「三

看看
3

4
「三

 

×

= 

塊蛋糕、

？我們如

作用？ 

糕是 2 塊蛋

三分之二」

三分之四

×  

×2 

 

半圓的披

如何敍述清

蛋糕的
2

1

的作用

」的作用

× 4

=

=

披薩、1 隻

清楚或重新

；2 塊蛋糕

： 

用：

=

隻冰淇淋還

新圖示，表

糕的
2

1
是

+

還有 5 小塊

表明清楚
2

1

1 塊蛋糕

 

       

× 

塊蛋

2

1
對 

； 

      

 

 



我

  
數

  _

  變

  個

真

 

◎概

   

米

一塊

皮屑

的運

時

動動

1. 

   

我們可以將

（取）幾份

數字的功能

_________

變小、變少

個數對於作

真分數把作

概念二：

 你知道塵

，假設我們

塊皮屑一口

屑，是不是

運動飲料

10 口可以

動筆想數

有一大塊

以老師吃

    若我

假設，將

如果，老

分成 12 小

隔天，老

的蛋糕，

 

1 盒

(1 大

將「分數

份。 
能可以看成

__ 會將作

少。______

作用對象

作用對象 

：等值分

塵蟎是會

們用可以放

口時，請問

是和不用顯

，每口喝

以啜飲喝完

數學 

塊蛋糕被切

吃了
6

2
大塊

我們想要分

將 6 片的每

老師還想吃

小塊中的

老師新買了

應該切成

盒 
塊) 

」看作：

成 _____

作用對象變

_ 這個數對

象是變成沒

_______

分數 

會吃皮屑的

放很大能

問從放大的

顯微鏡看

喝 100 cc 時

完！咦~上

切成了 6 片

塊的蛋糕。

分享給更多

每一塊都再

吃和剛剛一

的幾小塊呢

了一盒還沒

成幾等分

分成 6 塊

 

先「分」

______ 的

變大、變多

對於作用

沒有。 
__ ；假分

的節肢動物

能夠看得到

的顯微鏡

看的時候都

時 5 口可以

上面講得這

片（如下圖

。 

       
多的人，我

再細分成

一樣多的

呢？ 

沒被切的蛋

，然後，拿

 

塊 

再 2 分

 

再「ㄕㄨ

的作用，

多；_____

用對象完全

分數把作用

物嗎？一般

到牠吃皮屑

鏡所看到的

都一樣呢？

以一飲而盡

這些和分數

圖），老師

  
我們需要

2 小塊，總

2 片蛋糕

蛋糕，如

拿取其中

分 

分

ㄨ」，先作

______ 會

全沒有改變

用對象 __

般塵蟎長

屑的顯微鏡

的那一塊皮

？又比如，

盡；或者每

數有什麼關

師吃了其中

 
要把蛋糕再

總共細分成

糕，那麼，

如果，一樣

中的一片就

分成 12 塊 

作等分再

會將作用對

變；______

_______ 

170 ~ 500

鏡，當牠咬

皮屑和那一

，一瓶 500

每口喝 50

關係呢？ 

中的 2 片

再細分。 

成 12 小塊

應該拿取

樣想吃
6

2
大

就可以呢？

再數 

對象  

_ 這 

。 

0 微

咬了

一口

0 cc

0 cc

，所 

塊； 

取細

大塊 

？ 



 

2.  

(1) 請試著理解分數
2

1
的作用，然後在 □ 內填上適當的數字。 

 

(2) 請寫出 5 個和
2

1
這個數字作用相同的數字。 

(3) 請寫出 5 個和
3

2
這個數字作用相同的數字。 

3. 請試著將已經 2 分、3 分或 4 分的長條〝再細分〞！ 

請變成 4 分 

 

請變成 6 分 請變成 8 分 請變成 6 分 

 

請變成 5 分 

 

請變成 6 分 請變成 9 分 請變成 8 分 

 

4. 請試著將已經細分的長條〝合併〞！把它圈起來！ 

請變成 6 分 

 
12 分，每 2 個一併 

請變成 4 分 

 

 

請變成 3 分 

 

 

請變成 2 分 

 

 

= 
□

□
× 

□

□
× × = = 



5. 

(1) 

(2) 

 36

24

   

 

6. 

 

如

  合
 

7. 

(1

 

(4

請在(  )內

 

23

22

3

2

×
×=

      

 

236

224

6

4

÷
÷=

        

下面是 1

現在我們

1、2 和 3

請問當我

是多少？

如果要得到

合併的越大

比較下面

1) 
8

3
、

8

5

 

4) 
8

3
、

7

2
 

 

|| 

 

|| 

內填入適

)    (3

)    (2

×
×=

        

   (36

   (242

÷
÷=

       

條還沒被

們將它拉長

3。 

我們將它放

被標註 2

到一樣，分

大，拿得

面題目中兩

（

|| 

 

|| 

 

適當的數字

)    (3

)    (2

×
×=

       

(36

(24

) 

) 

÷
÷=

        

被拉長，很

長，拉到長

放鬆回到原

2 的位置現

分愈細，

得愈 _____

兩個數字的

(2) 
8

3

(5) 
2

（原來） 

（還原） 

|| 

 

||

 

字讓等號成

)    (3

)    (2

×
×=

        

 

36

24

)    (

)    (

÷
÷=

        

很有彈性且

長度是它原

原來的長度

現在會是多

拿愈 ___

__ 。 

的大小。

8

3
、

11

3
 

29

3
、

27

2
 

|| 

 

 

成立。 

   

   “加倍

)    (

)    (

÷
÷

  
      “合

且不會拉斷

原本的 3 倍

度時，被標

多少？ 

____ ；

|| 

 

細分

拿多份

拿

倍分割，加

   
  

合併分割

斷的橡皮筋

倍，並在其

 
標記 1 的位

(3) 
8

3
、

 

(6) 
5

35
、

（拉長）

分 

份
倍，

合併

拿少份

加倍數” 

割，減量數

皮筋： 

其上標記

的位置現在

7

5

 

4

33
 

） 

，擴分（倍數

併，約分（因

數” 

0、

在會

數）

因數）



 

分一樣大，比 _____ （同分母）；拿一樣多，比 _____ （同分子）。 

 

8. 請將下列各分數變成最簡單的分數： 

(1) 
15

12
 (2) 

18

1
 (3) 

20

30
 (4) 

320

48
 

 

9. 請仿照數字 1~10 的分解，完成數字 11~50 的完全（徹底）分解。 

1 不用考慮 11 21 31 41 

2 無法分解 12 22 32 42 

3 無法分解 13 23 33 43 

4=2×2 14 24 34 44 

5 無法分解 15 25 35 45 

6=2×3 16 26 36 46 

7 無法分解 17 27 37 47 

8=2×4 
 =2×2×2 

18 28 38 48 

9=3×3 19 29 39 49 

10=2×5 20 30 40 50 

 



數

 

若

  則

◎概

動動

1. 中
吃

午

2. 

 

 

 

 

(

數字 1 不考

無法分解

可以分解

若數字 a =
則 a 是 b 和

概念三：

動筆想數

中午吃飯

吃飽又吃

午總共吃

還是應該

到底哥哥

如果，哥

挖了 10 匙

飯呢？ 
 

我們來看

 

 

 

結果是 2

       

       

)× 

考慮分解

解的數，我

解的數，我

= b × c (a
和 c 的 _

：分數的

數學 

飯時，哥哥

吃了一碗飯

吃了兩碗飯

該說，哥哥

哥吃了多少

哥哥用湯匙

匙吃完，這

看看 
3

1

2

1 +

2 個
2

1
嗎？

   再 3 分

   再 2 分

，因為 _

我們稱它為

我們稱它為

a、b、c 不
________ 

的加法與減

哥吃了一碗

飯（第 2個

飯？ 

哥總共吃了

少的飯呢？

匙吃飯，大

這時候我們

 
： 

？是 2 個
3

分     

分     

× 

 

_________

為 ______

為 ______

不為 0)，
，b 和 c

減法 

碗飯（第 1

個圖），所

了一大碗和

？ 

大碗挖了

們可以怎麼

3

1
嗎？可以

       

       

×+ 

現

會

_________

___ ； 

___ 。 

c 是 a 的 _

1 個圖），

所以，哥哥

和一小碗飯

15 匙吃完

麼說哥哥

以合併算嗎

   
2

1

2

1 =

   
3

1

3

1 =

=

現在可以合併

會是多少呢

____ 。 

________

覺得沒

哥今天中

飯？ 

完，小碗

哥吃了多少

嗎？  

    (

    (

32

3 =
×
×

    (

    (

2

2 =
×
×

併算了嗎？

？ 

_ 。 

少

) 

) 
 

) 

) 
 

= ？

？ 

？



 

3. 試計算 
4

3

6

5 +  的值： 

...
66

65

56

55

46

45

36

35

26

25

6

5 =
×
×=

×
×=

×
×=

×
×=

×
×=

 

 

 

...
64

63

54

53

44

43

34

33

24

23

4

3 =
×
×=

×
×=

×
×=

×
×=

×
×=

 
 
 
 
 

4. 試計算 
24

7

30

11 −  的值： 

把分母 30 和 24 變成一樣大（通分），再相減（一起算）； 

也就是先將
30

11
和

24

7
做通分，通分就是找分母 30 和 24 的公倍數，

再計算。 

30 和 24 的公倍數，最簡便的算法是？ ____________________ 

我們喜歡數字小一點，因為數字愈小比較好算，所以，30 和 24

最簡化的公倍數怎麼算呢？ 

 

|| || || || || 

  

 

|| || || || || 

 

合併算需要分的一樣多， 

我們將 和 分別擴分， 

請把兩數擴分後， 

可以合併算的圈起來並相連。 

並想一想，分母可以是多少呢？ 



 

5. 30×24 是 30 的______倍， 

    30×24 是 24 的______倍， 

所以，30×24 是 30 和 24 的_____。

 

     24   ×   30 
      兩數徹底分解 

× 

相同共用 

2 
相同再共用 

2×3 
 

2 × 2 × 2 × 3 × 5 
 

 

 

 短除法 

 把公倍數變小的簡化寫法 

 

 

 

     相同共用 

 

 

 

 

   相同再共用 

 

 

 

 

因此，
40

3

120

9

120

3544

524

57

430

411

24

7

30

11 ==−=
×
×−

×
×=−  

 

6. 試計算 12
4

3
－4

12

5
 。 

方法一：12
4

3
＝12＋

4

3
，4

12

5
＝4＋

12

5
； 

     先整數減整數 12－4＝8 ； 再分數減分數
4

3
－

12

5
＝

12

9
－

12

5
 

所以，12
4

3
－4

12

5
＝（12－4）＋（

4

3
－

12

5
） 

                            ＝ 8＋（
12

9
－

12

5
）＝8

12

4

 

  

變小

再變小

24 和 30 的公倍數

24 和 30 的最小公倍數

24 和 30 的最大公因數 

24 × 30 2
12 × 15 

2×3×5 

3×5 2×2×3 

2×2×2×3 

2×2 5 

24 × 30 2
12 × 15 3
4 × 5 

×

×


2×2 



 

方法二：12
4

3
－4

12

5
，因為整數比較好算； 

   12
4

3
－4

12

5
，拿 5 去減掉 4

12

5
  12

4

3
－4

12

5
 

           
                  

＝ 7
4

3
＋5－4

12

5

 

                             
＝ 7

4

3
＋

12

7
＝7

12

79 +
＝7

12

16
＝8

12

4
 

 
 

7. (1) 
30

7

45

8 +  (2) －
9

4
 (3) 8

4

3
－3

6

1
； 

請完整保留計算過程並寫下計算的想法。 

(1)
 30

7

45

8 +  

 
 
 
 

(2)
 12

7
－

9

4
 (3) 8

4

3
－3

6

1
 

分數的加減  

  如果兩個分數分的不一樣就無法合併算，需要先將分數 ______ 。 

  分數的通分就是找每個分數它們分母的 __________________ 。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12

7



◎概

動動

1. 

2. 

3. 

4. 

 

概念四：

動筆想數

3

2

 
的功用

2 個蛋糕平

做法如下
把 2 個蛋

每一位可

也就是說

那麼，
5

3

請試著照

3 個蛋糕

做法如下
把 _____
每一位可

也就是說

請試著不

並註記步

承上題，

：分數的

數學 

用是什麼呢

平分給 3

下： 
蛋糕分別 3

可以拿到每

說，
3

2
我們

 
的功用又

照著上一題

糕平分給 5

下： 
__ 個蛋糕

可以拿到每

說，
5

3
我們

不借助其它

步驟順序。

請再試著

的乘法 

呢？ 

個人，每

3 等分，

每個蛋糕的

們可以看作

又是什麼呢

題分蛋糕的

5 個人，每

糕分別 __
每個蛋糕的

們可以看作

它工具，手

 

著畫出下面

 

每一位可以

的
3

1
，總共

作是 2 ÷ 3

麼呢？ 

的方式，畫

每一位可以

_____ 等分
糕的_____，

作是 3 ÷ 5

手繪畫出下

面長度的
1

以分得多少

共拿 2 個

的結果，

畫畫看、

以分得多少

等分， 
總共拿__

的結果，

下面長度的

15

1
。 

少？ 

個
3

1
的蛋糕

即
3

2
＝2

想想看。

少？ 

____個___

即
5

3
＝ _

的
6

1
，越準

糕。 

2×
3

1
。 

 

___ 的蛋糕

_________

準越好！

蛋糕。

_ 。

 

 

 



 

5. 平平和安安各拿到半杯的飲料，安安將自己的半杯飲料再平分成

3 杯，請問幾杯再 3 分後的每杯飲料，倒在一起可以剛好變回滿

滿的一杯？  

 

※我們將上面的畫圖改成容易看到平分的長條狀如下，請你在空

格中填入適當的數字。 

 

6. 任何計算
5

3
× 7 之值，可以看作是在計算 3 個 

5

1
 的 7 倍。 

請拆解
5

3
× 7 這個算式：

5

3
× 7＝ ______ × ______ × ______ 

 
 
 
 
 

平平 
2 分 

3 分 

×  

× ( )( )× ( )( )

× ( )( ) 

安安 

× ( )( )

______個
倒 

×  

×  ×  

×  



7. 

   

   

  你

 
 

8. 

9. 

請觀察下

3

2
×

5

7

 


        

你是否可以

任何東西

呢？如果

 

計算
3

2
×

也就是說

或者，多

 
 

 
 
 

看看上方

 
 
 
 

× 

下面算式發

 兩個 
3

  2 × ( 

以從這個

西（或者 1

果是縮小為

？＝1、？

說，
3

2
乘以

多少乘以

方的圖示，

＝2×  

發展的過程

3

1
×

5

7
 每

3

1
×

5

1
× 7 

個過程的轉

），放大 2

為
2

1
，該怎

？×
3

2
＝1

以多少會等

3

2
會等於

想想？是

＝2×

 

程： 

每個 
3

1

)
 
＝ 2 ×

轉換，看出

2 倍後，怎

怎麼做可以

，？ 應該

等於 1 呢

1 呢？ 

是多少。？

＝×

先 5 分再

53

1

× × 7

出兩個分數

怎麼做可以

以回到原來

該是多少呢

呢？ 

？ = ____

再 7 倍 

＝ 2 ×
3

7

×

數相乘的道

以回到原來

來（變回

呢？ 

_____ 

×  

5

7

× ＝
53

72

×
×

道理呢？ 

來（變回

回 1）呢？ 

×3 

5

7
 

1）



10. 

(1) 
4

3

 
 

(5) 
(

(

 
 

我

   

 
 

◎概

動動

1. 當

 計算下列

4

3
×

7

5
＝ 

)

) ×
7

5
＝

我們怎麼利

a
b

×
(

(

概念五：

動筆想數

當我們計算

(1) 12 是

 12

(2) 把 12

(3) 把 4 當

(4) 想一想

當被除

同的嗎

 

 

 

 

列各式或完

(2) 

＝1 (6) 3

利用乘法運

)

)
＝1  _

：分數的

數學 

算 12 ÷ 4

是 4 的幾倍

2 = 4 × 3，

2 平分 4 份

當作是 1

想，24 ÷ 

除數、除數

嗎？ 

完成填空：

4

3
×

3

4
＝

3 ×
)(

)(
＝

運算將一

________

的除法 

，意思是

倍？ 

12 是 3 個

份，每一份

時，12 會

8、6 ÷ 2

數同倍率

 

： 

(3) 

＝1 (7) 

一個數字變

_________

是： 

個 4。 

份會是多少

會是多少？

、
7

12
÷

7

4
、

率放大或縮

4

3
× 5＝

)(

)( × 5

變成 1 呢？

_________

少？ 

？ 

、… 

縮小時，它

×

(4)

5＝1 (8)

？ 

_______ 

它們計算所

 

) 13 ×
7

5
＝

)
a
b ×

)(

)(

。 

所得的值是

 

＝ 

)

)
＝1 

是相

×  



 

2. 下面有三條一模一樣的橡皮筋 

(1) 請問黑色總長度會是紅色長度的幾倍？_____倍 

 
 

(2) 我們將橡皮筋一起拉長變成下面的樣貌，這時候黑色總長度

會是紅色長度的幾倍？_____倍 
 

 

(3) 我們將橡皮筋一起縮短變成下面的樣貌，這時候黑色總長度

會是紅色長度的幾倍？_____倍 

 

 

(4) 若我們將黑色橡皮筋的部分當作被除數，紅色橡皮筋的部分

當作除數，拉動橡皮筋的過程像是將被除數和除數同時 

____________ ，被除數÷除數的結果 相同  不相同。 

 

(5) 當我們在計算分數的除法時，可以將除數調整為最好計算的

情況，即將除數調整為哪個數字呢？ 

 

3. 1 ÷ 5，除以 5 是什麼意思呢？ 

除以 5 就是把 1 平分成 5 等分，每 1 等分就會是
5

1
。 

那不就是相當於是把 5 壓成只有 1 的時候，原來的每 1 小段就都

是
5

1
囉。 

 

 
1 ÷ 5，也可以看成 1 是幾個 5；也就是把 5 當作是 1，而這個時候

的 1 會是多少？ 
 
 
 

壓 
0 1



4. 

5. 

6. 

 

 

 

5 ÷

試著說說

道 1 ÷
5

1
所

 

怎麼計算

一起想想

 
 
 
 
 

利用之前

填空。 

    
 
 

 

 

3)5(
3

2 ×=

 
 
 

0 

說看 1 ÷
5

1

所代表的意

算 1÷
3

2
呢

想除以
3

2
是

前橡皮筋的

)3
3

2
() =×÷

1

 

 

，除以
5

1
是

意思嗎？

？ 

是什麼意思

的想法，我

2)35( ÷×=

拉 

 

 

 

 

 

是什麼意

 

思呢？ 

我們重新計

2
35(2 ××=

意思呢？你

計算一下

)
2

1
2()

2

1 ×÷

5 是

同時相乘

（橡

把除數縮

是最容易

同時相乘

（橡

你可以從下

5 ÷
3

2
，請

35() ××=

是 的幾倍

乘一數，同時

橡皮筋縮短）

縮放成 1， 

易看出 5 是

乘一數，同時

橡皮筋拉長）

下面的圖形

請完成下面

51)
2

1 ×=÷

壓

×  

×  

×3 

倍？ 

時縮小 

） 

的幾倍！

時放大 

） 

形知

 

面的

2

3×  

壓 

 



7. 

8. 

 
 

9. 

a

被

除

 

請觀察下

       
       

       

 

承上題，

通分 

8

7

9

4 ÷
 

 

請你試著

 
 
 

a ÷ b，就是

所以，若

被除數、除

除以一個分

這個分數

下方兩種不

通分

5

2

4

3

5

2

×
×=÷

   
2( ×=

   
5

2

×
×=

   
5

2 ×=

試著利用

 

著算算看 a
b

是把 b 當作

若 b 要變成

除數，同倍

分數等同於

數的______

這是被放

全貌的，

分數的除

不同的計算

分 

54

53

4

4

×
×÷

×
×

)35()4 ×÷×

3

4  

3

4  

用通分或擴

 

c
d

a
b ÷ 。 

作是 1 時

成 1 就是把

倍率的 _
於，先乘

_（約分）

放大的塵蟎

必須做適

除法中，把

 

算過程，並

)  

擴分與約分

擴

時，a 會是

把 b 乘以

_________
乘以這個分

）。 

蟎，如果放

適當地縮放

把除數變成

並寫下你的

4

3

5

2 ÷

       

       

       

分，一步一

擴分、約分

8

7

9

4 ÷  

        

是多少； 
以它的倒數

____ ，所

分數的____

放得太大是

放才能看到

成 1 就是這

的發現。

擴分、約

)4
5

2
(

4

3 ÷×=

3

1
4

5

2
( ××=

)
3

4

5

2
( ÷×=

3

4

5

2 ×=  

一步的計

分 

     

數。 
所得到的結

___（擴分

是無法一眼

到我們想看

這樣的想法

 

約分 

)4
4

3
( ×÷

 

4
4

3
()

3

1 ××÷

1÷  

計算 
8

7

9

4 ÷

結果不會變

分），再除

眼看出牠

看的！ 

法喔！ 

)
3

1×  

。 

變。 
除以 

牠的
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